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Registravimo Nr. 9.4-09

Raktiniai zodziai: AR(1) su atsitiktiniu koeficientu; ilgos atminties atsitiktiniai procesai; centriné
ribiné teorema; Berry-Esseen tipo reézis; AR(1) agregavimas; funkciniai atsitiktiniai procesai;
funkcinis AR(1).

Santrauka: Siame magistro darbe nagrinejami pirmos eilés autoregresiniai (AR(1)) pladiaja prasme
stacionariis atsitiktiniai procesai su atsitiktiniu koeficientu, pasiskirs¢iusiu pagal befa désni.
Randami beta skirstinio parametry apribojimai, kuriems galiojant vienmatis AR(1) procesas su
atsitiktiniu koeficientu yra placiaja prasme stacionarus ilgos atminties procesas. Parodoma, jog ilgos
atminties AR(1) proceso daliniy sumy dispersijos augimo greitis yra didesnis nei +'# ir nustatomi
dispersijos augimo grei¢io réziai. Sio darbo pagrindinis rezultatas - centriné ribiné teorema AR(1)
procesui su atsitiktiniu koeficientu ir konvergavimo grei¢io virSutinis Berry-Esseen tipo rézis.
Darbe pasiiloma nepriklausomai ir vienodai pasiskirs¢iusiy vienmaciy AR(1) procesu su
atsitiktiniais koeficientais agregavimo schema, kurig naudojant gaunama ilgos atminties atsitiktiniy
funkcijy seka. Parodoma, jog funkcinis AR(1) procesas su koeficientu a(s) turi nuo s priklausancia
atsitiktinio proceso atminti.



Darbo autorius: Sigita Galaunyté

Darbo pavadinimas: Baziniy draudimo jmoky nustatymas
Insurance pure premium estimation

Darbo tipas: Magistro darbas

Darbo vadovas: doc. dr. Gediminas Murauskas

Darbo recenzentas:prof. habil. dr. Vydas Cekanavitius

Metai: 2009/2010 m.
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Registravimo Nr. 9.4-04

Raktiniai zodziai: ne gyvybes draudimas, zaly skaicius, Zalu daznis, zaly dydis, apibendrintieji
tiesiniai modeliai, apibendrintieji tiesiniai miSrieji modeliai, apibendrintieji tiesiniai hierarchiniai
modeliai, Bayes’o poziuris, imoku nustatymas, imoka rizikai, TPVCA.

Santrauka: Siame magistro darbe nagrinéjama aktuali draudimo jmoky nustatymo problema,
pagrindini démesi skiriant taikymui ne gyvybés draudime. Baziné (grynoji) imoka prognozuojama
remiantis zaly skai¢iumi, ju dydziu bei rizikos klasés populiacija. Tiek zaly skaicius, tiek ju dydis
yra traktuojami kaip atsitiktiniai procesai: daroma prielaida, jog zaly skaicius atitinka Poisson, o ju
dydis - Gama procesus. Aktuaringje statistikoje Zaly skaiCius ir ju dydis, turint aiSkinamyjy
kintamuyju aibg, yra modeliuojami apibendrintyjy tiesiniy modeliy pagalba. Darbe parodoma, jog Siu
modeliy klasé, darydama grieztas prielaidas apie stebejimy nepriklausomuma, néra tinkama
draudimo duomeny modeliavimui esant regiono jtakai. Problemos sprendimui sitlomi
apibendrintieji tiesiniai hierarchiniai modeliai — taikomi keletas skirtingy atsitiktinio poveikio
skirstiniy realiems automobiliy draudimo duomenims. Vertinimui naudojami tikétinumo ir Bayes’o
metodai. Geriausias modelis nagrinéjamoje modeliy klaséje yra iSrenkamas pasikliaujant prognozes
galia. Gauti rezultatai patvirtina, jog regiono latentiniy kintamyju (atsitiktiniy poveikiy) saveika
reikSmingai pagerina prognozés tiksluma, kompensuodama nestebimy aiskinamyjuy kintamyju
stygiy.
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Registravimo Nr. 9.4-01

Raktiniai zodziai: Telekomunikacijos, vartojimas, klasifikavimas, daugiareik§mé logistiné regresija,
sprendimy medziai, klasifikavimo medziai, CART, Gini taisykly, kryZzminis patikrinimas,
savirankos agregavimas, rezultaty palyginimo kriterijus, nuostoliy minimizavimas.

Santrauka: Siame darbe nagrinéjama mobiliojo ry$io bendrovés patiriamy nuostoliy minimizavimo
problema, sprendziama klasifikuojant vartotojus i tam tikras i§ anksto zinomas grupes pagal ju
elgsena. Darbo uzduotis — pasitlyti buda, kaip kuo efektyviau iSnaudoti telefonini kontakta su
vartotoju, tam, kad patiriamas finansinis nuostolis biity kuo mazesnis. Tai daroma i§ anksto tam
tikru metodu iSskiriant vartotojy grupes bei skambuc¢io metu pateikiant skirtinga informacija bei
pasiiilymus skirtingoms grupéms. Konkretus sprestas uzdavinys — ivairiy klasifikavimo metody
analizé, palyginimas bei tinkamiausio metodo parinkimas taip, kad biity minimizuotas imonés
finansinis nuostolis. Darbo metu iSsamiau iSnagrinéti bei praktiSkai pritaikyti Sie metodai —
daugiareikSmé logistiné regresija, sprendimy medziai (CART klasifikavimo medZiai) bei
klasifikavimo metoduy pagerinimas — agregavimas savirankos imc¢iy pagalba. Aptarti $§iu metodu
privalumai bei trukumai, sukonstruotas kriterijus su specialiai parinktais klaidy svoriais, kurio
pagalba i§ visy iSbandyty klasifikavimo metoduy rezultaty iSrinktas optimalus algoritmas
telekomunikacijy vartotojams klasifikuoti.
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Darbo pavadinimas: Kintamumo ir rizikuojamosios vertés modeliavimas Lietuvos
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Registravimo Nr. 9.4-07

Raktiniai zodZiai: rizikuojamoji verté, kintamumas, G@RCH, ilgos, trumpos atminties modeliai.

Santrauka: Darbe nagriné¢jamas Lietuvos vertybiniy popieriu birzos akcijy indeksas OMX Vilnius.
Tiriamos kintamumo modeliavimo galimybés salyginio heteroskedastiSkumo procesais
rizikuojamosios vertés prognozavimui. Modeliavimas bei parametry vertinimas vykdomas
pasitelkiant semiparametrini kvazi didziausio tikétinumo GARCH tipo metoda. Kintamumas
modeliuojamas 11 skirtingy trumpos ir ilgos atminties modeliy su normaliuoju ir Student-¢
pasiskirstymu. Apibendrinant gautus rezultatus galima teigti, jog ne visi kintamuma geriausiai
aprasantys ir prognozuojantys modeliai korektiskai gali prognozuoti VaR. Patenkinamus rezultatus
galéty duoti Student-7 skirstinio GARCH, HY GARCH modeliai.
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Registravimo Nr. 9.4-05

Raktiniai zodZziai: Paklausos sistemos, funkcinés formos, modeliy vertinimas, prognoziy tikslumas.

Santrauka: Magistriniame darbe nagrinéjamos paklausos sistemos. Vienas i$ biidu vertinti paklausos
sistemas yra funkciniy formy taikymas. Jomis aproksimuojame netiesioging naudingumo funkcija
ar isSlaidy funkcija. Darbe vertinamos bei lyginamos keturios funkcinés formos. Taip pat
nagrinéjamas prognoziy tikslumas. Vienas i§ pagrindiniy tiksly yra funkciniy formy taikymas
vienalaikiams Saliy duomenims, kas yra nauja Sioje srityje. Modeliy vertinimo rezultatai rodo, kad
lanksc¢ios funkcinés formos gali biiti taikomos Saliy duomenims. Visgi norint tinkamai jvertinti
Siuos modelius, reikia turéti pakankamai didel¢ duomeny imti. [vertinus modelius, gavome
rezultata, kad tiesiniai parametry atzvilgiu modeliai panasiai apraso duomenis. Tuo tarpu netiesiniy
modeliy rezultatas labai priklauso nuo konkrecios duomeny imties.
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Registravimo Nr. 9.4-06

Raktiniai zodziai: mazy imciy statistika, neparametriné regresija, paslinktas eksponentinis GLM
modelis.

Santrauka: Nagrinéjant mazas imtis iSkyla modelio parinkimo problemy. Pavyzdziui, dél mazo
duomeny kiekio nelabai galima patikéti statistifkai nereik§mingomis hipotezémis. Siame darbe
susipazinome ir konkretiems duomenimis iSnagriné¢jome tiesinés regresijos alternatyvas — maziausiy
absoliutiniy nuokrypiy, M-regresija ir neparametriné tiesiné regresija. Taip pat pasiiléme svertini
parametry vertinimo metoda, kuriame atsizvelgiama { duomeny negausiSkuma. Norédami pazitréti, kaip
atrodo modeliai visai nenormaliems duomenims pasirinkome ekponentini GLM modelj ir parodéme,
kaip ji patikslinti, jvedus papildoma postiimio parametra.
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Registravimo Nr. 9.4-02

Raktiniai zodziai:

Santrauka: Darbe nagrin¢jamas elektros paklausos ir elektros kainos sarysis. Darbo tikslas yra
nustatyti, ar Sis sarySis skiriasi priklausomai nuo duomeny agregavimo. Atskiru atveju §is sarysis
nagrin¢jamas darant prielaida, kad elektros kainos elastingumas priklauso nuo pajamy ar BVP lygio
ir laikui bégant kinta.

Darbe nagrinéjamos dvi rinkos — namy tkiy ir verslo subjekty esant trims agregavimo lygiams —
Europos Sajungos, regioniniams ir valstybiniams. Taciau atskiry valstybiy duomenys naudojami tik
bendram vaizdui susidaryti. Tyrimui naudojamas dalinio prisitaikymo panelinis modelis su
individualiais fiksuotais efektais. Dalinio prisitaikymo modelis naudojamas, kad biity galima
tvertinti trumpo ir ilgo laikotarpio kainos elastingumus. Modelis vertinamas skirtingais biidais —
fiksuoty efekty apibendrintu maziausiy kvadraty metodu, Anderson ir Hsiao ivertiniu su
instrumentiniais kintamaisiais bei slenkstine regresija su slenkstiniu parametru ,,regionais“. Be to,
sudaroma slenkstiné regresija su nezinomu parametru ,,pajamomis‘ namy tkiy regresijoje ir ,,BVP*
verslo subjekty regresijoje. Darant prielaida, kad elastingumas pasikei¢ia bégant laikui, sudaroma
slenkstiné regresija su parametru ,,metais‘.

Darbo rezultatai leidzia teigti, kad kainos elastingumas regionuose ir atskirose valstybése
skiriasi. Skirtingi elastingumai gaunami ir esant skirtingiems pajamuy lygiams, be to elastingumas
pasikeiCia bégant laikui. Taip pat nustatyta, kad rySys tarp elektros paklausos ir elektros kainos yra
silpnas, t.y. paklausa yra salyginai neelastinga kainai. Pazymétina, kad dalis rezultaty parodé
ganétinai didelj elastinguma verslo subjekty sektoriuje ilgu laikotarpiu.
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Registravimo Nr. 9.4-08

Raktiniai zodziai: CCC-GARCH procesas, integruota periodograma, spektriné pasiskirstymo
funkecija, funkciné centriné ribiné teorema, struktiirinis pasikeitimas, neparametrinis metodas.

Santrauka: Siame darbe pasiiilyta statistin¢ procediira, kurios tikslas patikrinti, ar hipotetinio CCC-
GARCH modelio spektrin¢ pasiskirstymo funkcija tinka logaritminéms grazoms aprasyti. Duotas
testo statistikos asimptotinis elgesys, kuris i§vestas remiantis centrine ribine teorema integruotai
periodogramai. Kaip alternatyva nagrinéjamas neparametrinis pasikeitimy spektringje pasiskirstymo
funkcijoje testas. Testas pritaikytas dirbtinai generuotoms laiko eilutéms ir daugiamaciy, FTSE 100
ir S&P500, indeksy logaritminiy grazy laiko eilutéms.
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Registravimo Nr. 9.4-03

Raktiniai zodziai: tarptautiniai realtis verslo ciklai; logtiesinés aproksimacijos; Blanchard-Kahn
racionaliy liikes¢iy panaikinimo procediira.

Santrauka: Sio magistrinio darbo tikslas — i§plésti tarptautini realiy verslo cikly modelj trims $alims
ir patikrinti, ar jis veikia Baltijos Saliy atveju. Naudojant standartinius optimizavimo, logtiesinés
aproksimacijos metodus bei Blanchard-Kahn racionaliy likes¢iy panaikinimo procediira, buvo
gauta analiziné modelio iSraiSka. Kalibruojant parametrus, ji buvo pritaikyta Baltijos Saliy
duomenims.
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Registravimo Nr. 9.4-10

Raktiniai zodZiai: skalés désnis, auksto daznio duomenys, savipanasumas, stabilumas, finansinés
grazos, stilizuoti faktai, vertybiniy popieriy rinka.

Santrauka: Nagrin¢jamas skalés désnis finansiniams auk$to daznio duomenims. Konkreciai tiriama
funkcijos Ef (r(Af)) priklausomybé nuo Az . Sis désnis literatiiroje pladiai analizuotas laipsniniy
grazy funkciju atveju. Tadiau tyrima riboja tai, jog grazy funkcijos neturi 4-o momento. Todél
norint iSvengti §ios problemos, darbe sililoma nagrinéti logaritmines ir indikatorines grazy
funkcijas. Pasitlytos naujos teoremos, tiriancios sarysio E In | #(nAf) | - E In | r(Af) | priklausomybe
nuo laiko skalés, kai grazy procesas savipanasus ir stabilus. Indikatoriniy grazy funkcijy atveju, kai
procesas savipanasus, parodoma, jog nuo laiko skalés uodegos indeksas nepriklauso, o laisvoji
konstanta priklauso. Taip pat skalés désnio egzistavimas parodomas empiriskai.
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Registravimo Nr. 9.4-11

Raktiniai zodziai: Funkciniai duomenys; apibendrintos funkcinés hipotezés tikrinimas; bootstrap’o
metodas; L? normos statistika; Wald’o statistika, funkciné F statistika.

Santrauka: Siame magistriniame darbe nagrinéjamas tiesinio funkcinio modelio atvejis kai
endogeninis kintamasis yra funkcija, o egzogeniniai kintamieji yra skaliarai, regresijos parametras
visada funkcija. Todel norint patikrinti hipoteze apie regresijos parametrus, iprasti metodai netinka,
arba juos reikia pritaikyti funkciniam atvejui. Nagrin¢jami trys funkciniy hipoteziy tikrinimo
metodai: L* normos testo statistika, F statitika, bei Wald’o statistika. Atlikus simuliacine analize,
palyginamos Siy testy galios. Be to pavaizduojamas praktinis metody pritaikymas realiems
duomenims.

11



